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从“一线三等角”谈模型思想的渗透 
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“一线三等角”模型在几何和函数中有着举足轻重的作用,也是初中

阶段经典模型之一。接下来以此为例,引导学生自主发现、归纳、应用模

型,体会其在全等三角形、平行四边形、函数中的应用过程,感受数学模型

的重要价值。 

1 问题情境,引入模型 

本环节开门见山,引入三个基本图形,先让学生自主证明,再提出问题

“三个图形有何共同的特征”,进行小组讨论,学生观察图形易得到,图形

中三个角的顶点共线且相等。教师再加以补充归纳引入模型——同时具有

三点共线和以其为顶点三个角相等的图形,称之为“一线三等角”模型。 

问题一：如图1,已知： 

A B DCE α∠ = ∠ = ∠ = ,CD EC= .求证： ADC BCEΔ ≅ Δ . 

  

D

E

BCA
α 

  

α 

C B

E

D

α 

 A C B

E
D

α α α 

 

问题中的三个图形均为常见的“一线三等角”型全等,也叫做“ K ”

字型,分 <90α ° , 90α °= , >90α ° 三种情况讨论。再次强调模型的

两大特征：① A 、C 、 B 三点共线；②以 A 、C 、 B 为顶点的三

个角相等。解决这类问题可根据三角形外角的性质得到另一组等角,最后

通过 AAS 证全等。 

2 夯实基础,巩固模型 

问题二、三的设置以等腰直角三角形为知识背景,增强学生对模型的

掌握情况。 

问题二：如图2,已知△ADB是等腰直角三角形 

AB 5 2= , 45DCE °∠ = ,CD EC= .求BE 的长. 

教师引导学生分析题目已知条件,由勾股定理算出AD=BD=5,容易得出

45A B DCE °∠ = ∠ = ∠ = ,再证 ADC BCEΔ ≅ Δ ,很快可

以求出 BE AC 5 2 5= = − . 

此问难度一般,学生很容易能找出“一线三等角”基本模型,增强其学

习自信心,激发学习兴趣。紧接着将题目难度梯度提高,问题三需要作辅助

线构造基本模型。 

图 2
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问题三：如图3,△ACB是等腰直角三角形,直角顶点 ( )B -1 0， ,点

( )A 0 3， ,试求直线 AC 的解析式. 

解决此题,需要过点C 作CE EB⊥ 突破难点,“一线三等角”基

本型映入眼帘,点 C 的坐标 ( )-4 1， 即可求,利用待定系数法求出直线

AC 的解析式为：
1

y 3
2
x= + . 

此环节旨在引导学生在应用模型的过程中渗透类比和由一般到特殊的思

想方法,加深学生对模型的理解,学会正确作辅助线构造基本型突破难点。 
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图 3  

3 变式探究,应用模型 

前面训练两个常见的基本型,学生对一般的“一线三等角”模型得到

很好的巩固。下面以等边三角形为知识背景,进一步提高难度梯度,将基本

图形进行复杂变式。 

问题四：如图4,已知 DCFΔ 和 EFCΔ 为等边三角形,CF 为

DCE∠ 的 平 分 线 , DAC CBE DCE∠ = ∠ = ∠ , 请 判 断

AFBΔ 的形状并说明理由. 

图 4
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